
Теорема Штейнера-Лемуса  как                                                                            приложение теоремы синусов
                                                                                 Ц.Лувсандорж
Теорема Штейнера-Лемуса формулируется следующим образом:
Доказать что если в треугольнике две биссектрисы равны, то этот триугольник равнобедренный.


Доказательство: Пусть в треугольнике АВС равны биссектрисы АА1 и СС1, а   О– точка пересечиния его биссектриссы. Обозначим через A1, B1, C1- основания  биссектрис  АА1, BB1 и СС1 соответственно (Рис.1).  Тогда,  используя свойсва внешнего углы трeугольники для ∆ACC1 и ∆AA1C, получаем   =2∝+β, =∝+2β.   
[image: ]

Рис. 1
         Используя теорема синусов для ∆BAA1, ∆BCC1  и ∆ABC, получаем:



  ;. Отсюда следует   (1)















           Приведя  к общему знаменателю, запишем  тождество (1)  в виде   (2).  Преобразуем теперь тождество (2), пользуясь тем что  , а . Отсюда получим, .  После того, .  Так как , отсуда, , то . Итак, . Используя  свойсва разности косинусов,  из этого тождества, получим . Так как , откуда , то . Отсюда следует что . Теорема доказана.
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